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Mathematiké

VL Operazioni sui limiti

Le forme indeterminate



Mobile User


Mathematiké

VL Operazioni sui limiti

tekne

Limiti funzioni polinomiali. Caso. +00 — 0

P(x) = aox" + a1x" ' + axx"? + .+ ap,

P(x) = aox" + a1x" ' + axx"% + .+ ay,

lim P(x) = lim laox" (1 +

X—+00 X—+00

Prof. Domenico Lo lacono



Mathematiké

VL Operazioni sui limiti

tekne

Limiti funzioni polinomiali. Caso. +00 — 0
Del tipo: P(x) = 4x3 + 8x%* —4x — 2 im 4x3 +8x? —4x—2 =+ 0 —

Definite e continue in R

Prof. Domenico Lo lacono



Mathematiké

N Operazioni sui limiti Esercizi

tekne

Limiti funzioni polinomiali. Caso. +00 — 00

Nel caso ad esempio

. . 1 .
e lim x3—x% =400 — o, lim x3(1——)= lim x3 = 4
X—+ 00 X—+ oo X X—>+ oo
. . 1 11 .
¢ lim x*-3x3+x+1== 400 — . lim x3-(——3+—2+—3) = lim —3x3 = -
X—+ 00 X—+00 X X X X—>+00

e lim x*—-2x%+x= lim x* =4
X—+o00 X—>4+00



Mathematiké

tekne

Operazioni sui limiti

Esercizi

Limiti funzioni polinomiali. Caso. +00 — 00

Calcola i limiti delle seguenti funzioni polinomiali.

PXT] lim (x> — 48x — 100)

X——+00
PXE] lim (x3 —5x—1)
X——00
250 lim (x* —5x%2 — 1)
X——+00
251 lim (x2 —5x3 —1)
X——+00
252 xgrpw (2x% + 5x* —2x — 1)
PIE] lim (—lx3 + 5x% — 1)
X——00 2
PE¥]  lim [(1 — v2)x3 — 5x%2 — 1]
X——00

[-+o0]

Prof. Domenico Lo lacono




Mathematiké

NL Operazioni sui limiti Esercizi

tekne

Limiti funzioni polinomiali. Caso. +00 — 00
S lim [(—V3+2)x* —6x 2] [+00]
EEE lim (x* - 1)° [+o0]
Bl lim (x—1)° [+00]
EE lim (2 - x%)° [+00]
259 Jim (x — 1)° [+00]
B lim (x+1)° [~oc]
Pl lim (1 -x)° —oo]

X—+00



Mathematiké

VL Operazioni sui limiti

tekne

Limiti funzioni razionali fratte.

0]
Caso. —
00)

Py(x)

lim lim

aox" + a1 x™ 1+ _ +a,

Py(x) =aox" + X" '+ _ +a, conay#0
Qn(x) = box™ + byx™ 1 + . +b, conby+#0

= lim

x—too Q(X)  x=Eo0 box™ + DX 4+ by x—koc boxm(
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Mathematiké

N Operazioni sui limiti

tekne

(0.0
Limiti funzioni razionali fratte. Caso. ;
. 2x3+4x%+x-1 co : 2x3+4x%+x-1 ¢'s)
Del tipo: f(.X) - x2+x-1 T xl—l>rinoo x24x-1
Definite e continue in R
: : 2x3-1 : x3(2—i3) : x3(2)
lim f(x) = lim —— = lim — = lim ——= =+
x—+oo x—>+oo x°—1 x—+ o0 x2(1——2) x—+oo x<(1)
X



Mathematiké

ML Operazioni sui limiti Esercizi

tekne

00
Limiti funzioni razionali fratte. Caso. ;

Nel caso ad esempio

o 2x3 —1 23 _
a. lim — |lim — = lim 2x = +0©
x—+oo X2 + 1 X—+oo X2 X—+00

c. lim — = |lim — = — —
x—+o00 1 —2x%  x—+00 —2x4% 2
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Mathematiké

Operazioni sui limiti

tekne

Esercizi

[ ] [ [ [ [ ] [ ] [ [ w
Limiti funzioni polinomiali. Caso. —

Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata >,

5 0. @)
. xc—1
%xl—g—noo x+1 [+X]

263N 2]
z6d Jm ;x_+xi [+-oc]
265 P 0
2es R o)
# XEIP@C xxzz—_ ;xtrlz [1]
2630 x> +6x+5 o]

Prof. Domenico Lo lacono
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Mathematiké

Operazioni sui limiti

tekne

Esercizi

[ [ ] [ ] (] [ ] [ [ ] [ ] w
Limiti funzioni polinomiali. Caso. —

Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata >,

o0
lim 10x* —x3+1 2)
x—+oo Sxt—x—1

. x*+6x+5 7
270g0Y e [+00]
o 6x2—x+1 3
24 le{nm 4x2 —x — 1 [7]
x2 - 16
lim ————r 0
x34+6x+5
li :
273pghuy T [+oc]
X2 4+6x+5
1 0
Bz lim O 0
% lim 1 — 10x2 [i]

X——400 4)(2 — 1

Prof. Domenico Lo lacono
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Mathematiké

Operazioni sui limiti Esercizi

tekne

[ (] (] (] (] [ (] [ ] w
Limiti funzioni polinomiali. Caso. —
Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata 2.
lim (2X =1 _ X 2] >~
x—+o0o \ X+ 3 x+1
8x —1 X
— 4
e Xl—1>£noo(2X+3 x2-|—1) 4]
P | X
Pt x1—1>£Lnoo(x+3 _x+1> [+-o0]
2x + 1 x?
o xligloo(x+4 _x+1) [=oc]
x> +1 x?
1 — -3
a X—1>I+noo(x+4 x—l—l) =3
, x2 -1 4x?
2= XEI—POO( x 2x-|—1) [=oc]

Prof. Domenico Lo lacono
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Mathematiké

NL Operazioni sui limiti

tekne

Esercizi

[ [ ] [ ] (] [ ] [ [ ] [ ] w
Limiti funzioni polinomiali. Caso. —

Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata >,

202 ("2‘1— x ) 5]

x—+oo\ X+ 3 X —2

2
E lim XU o

x—+o0 X+ 4

PIY1  lim

2]
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Mathematiké

M Operazioni sui limiti

tekne

0
Limiti funzioni razionali fratte. Caso. 6
Del tipo: |
el tipo P(x Py(x) = aox" + aix" ' + .. +a, conag#0
) =2
Definite e Qn() s p Qux) =box™ + bix™ + .+ b, conby#0

Ma in questo caso i due polinomi devono essere divisibili

Procedimento:
1) scomponiamo i due polinomi
2) Semplifichiamo i polinomi scomposti



Mathematiké

N Operazioni sui limiti Esercizi

tekne

0

Limiti funzioni razionali fratte. Caso. 6
Del Ti lim ol _ 0
el Tipo. am 1%

1)Scomponiamo singolarmente i due polinomi

y x3—1_l_ (x —D)(xP4+x+1)
AxZ—1 x4 (x—Dx+1)

2)Semplifichiamo i polinomi scomposti

x3 -1 " (=T (x*+x+1) . (x*+x+1) 3
= lim = =

li =1 — _
AxZ — 1 xod JEESSIEREY -1 (x+1) 2




Mathematiké

tekne

Operazioni sui limiti

Esercizi

Limiti funzioni razionali fratte.

0
Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata —.

im 2x% + 4x
x—-2 X2 +4x+ 4

9 — x2
x—-3 X2 4+ 3x

0
Caso. —
0

0

[18]

Prof. Domenico Lo lacono
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Mathematiké

Operazioni sui limiti

tekne

Esercizi

Limiti funzioni razionali fratte. Caso. o

0
Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata —.

, x? -4 | 0
%%}Ezlxz—bc%—z 4]

1

—
ﬁlim (X—I—l) (2]
x—0 X
lim X —x -6 i
x—3 X2 —2x—3 4

3 _
I lim X2 [50]

Prof. Domenico Lo lacono
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Mathematiké

Operazioni sui limiti

tekne

Esercizi

[ J (] (] [ ] [ ] (] [ ] 0
Limiti funzioni razionali fratte. Caso. o
0
Calcola i seguentl limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata o
x> -8
lim 400
B i o]
 (x+2)P -4
%Lﬁ% X2 + 2x [2]
2 _
lim X 4x + 4 0]

x—2 X2 +4x — 12

ox7 —x6

£1—I>I11 x> — x4 [1]
304]p [16]

x—2 X2 — 2x

Prof. Domenico Lo lacono
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Mathematiké

tekne

Operazioni sui limiti

Esercizi

Limiti funzioni razionali fratte.

0
Caso. —
0

Calcola i seguentl limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata —

im 3x2 +2x3 + x*
x—0 4x2 —x* — x6

x3 + 10x°

17 0

x-»O 4x + x2 + 5x3

307
308
309
310

Prof. Domenico Lo lacono
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Mathematiké

tekne

Operazioni sui limiti

Esercizi

Limiti funzioni razionali fratte.

0
Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata —.

o 3x%2+x-2
m xllgll 2X2—|—X—1

X3 —2x24+2x—4

xgzl x2 +3x—-10

lim X2 +5x+4
x——1 X4+X2—2

0
Caso. —
0

0

5

Prof. Domenico Lo lacono




Mathematiké

Operazioni sui limiti Esercizi

tekne

Limiti funzioni razionali fratte.. Caso. 5

0
Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata o

Prof. Domenico Lo lacono



Mathematiké

M Operazioni sui limiti

tekne

Limiti funzioni algebriche irrazionali. Caso: +00 — 00; 0 - oo;

)

00)
0.0)

Tecniche per rimuovere l'indecisione:

1. Raccoglimenti
2. Moltiplicare numeratore e denominatore

3. Fattore di razionalizzazione




Mathematiké

tekne

Operazioni sui limiti

Esercizi

Limiti funzioni algebriche irrazionali. Caso: +oo —o0; 0 oo; %; -
1T+ VX2 +1 00
a. lim —
X——+00 X fo'e)
JI/VV\ 44.!/%24.4 :ﬁm 44—th+1‘/- X247 L
=D+ oo e Rk A

Razionalizzazione

. ﬁ\/w\ AT (X7+4)_ V-2 A ==

QL ~> 490 erCa=Fe T > ar o (V) )~>tpo A =lx?1

L T
N PR e &wo, é wdleT Tentativo Fallito
1+ %

> ew}w 75&"'08 Cambiamo tecnhica
-

Prof. Domenico Lo lacono
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Mathematiké

VL

tekne

Operazioni sui limiti

Esercizi

[ ] [ [ ] (] [ [ (] [ [ ] O (x}
Limiti funzioni algebriche irrazionali. Caso: +o0 — 00; 0 - o0; r i
. T+VX¥+1 |
a. lim — :
X—+00 X o Raccoglimento

sl )
LAY

Se D L /%
L <D d g0 (&
T, 7
| j 1a X}/1+7£2 ! 1, ®/id
— Al = Ay X x T
D> A>3 X< VA Y7,
~ ..,L +fL = + { =
- j\/vv) o4 A < O+ { =4
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Mathematiké

NL Operazioni sui limiti Esercizi

tekne

- . . . .. . 0
Limiti funzioni algebriche irrazionali. Caso: +o0 —o0; 0-00; —; %
: Vx—1 0
b'l'iﬂ‘ x2 —3x+2 0
Vs — 1
AL ~>4 X'—DXL9 @,

Razionalizzazione

Wins V=4 T USH L Rl (oo

bredd | xlox 42 Ux + 4 PL=>4 (e (x=2) (> +1>:

A il 4 i
= /QL/W\ T ) I I —i
ave> | C/)t~2)-(\/?r447 (1—2) (W+4) T2l 2




Mathematiké

Operazioni sui limiti

tekne

Esercizi

ol

Limiti funzioni algebriche irrazionali. Caso: +o0 — o; 0 - o;

.
)

818

0
Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata —.

0
. V/x-=5 1
%}L%X—ZS 10

Prof. Domenico Lo lacono
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Mathematiké

Operazioni sui limiti

tekne

Esercizi

Limiti funzioni algebriche irrazionali.

Caso: +o —o0; 0- o;

ol

.
)

(0]
(0]

Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata

i V1+x—+v1-—x

[12]

Prof. Domenico Lo lacono

0
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Mathematiké

Operazioni sui limiti

tekne

Esercizi

818

Limiti funzioni algebriche irrazionali. Caso: +o0 — o; 0 - o; %;
Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata o
. oxr -1
_ X+27
E xl—1>r—%7 34+ x [27]
x> +x—6
lim —135
] lim——— [~15]
i YX+6—V3X 0
x—3* vx—3
VX2 - V2 V2
F lLim Ve
X—2 \/_ —vV4 —x 4

Prof. Domenico Lo lacono
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Mathematiké

NL Operazioni sui limiti

tekne

Esercizi

Limiti funzioni algebriche irrazionali. Caso: +o0 — o; 0 - o;

ol

(0]
(0]

Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata +oo — oo.

336 lim (\/x2—4—\/x2+3) [0]

B lim (x+2- VA —3x—1) (o0
X—+00

-

) 2 . o

EEE] lim (VA2 +x+1 x) 3

X——+00

X% + 6x — x) [3]

X— 400

H H H

lim

X——00

(
(
lim (Va2 =2x+2 - VA% +2) 1]
(Ve sen
(o

x2 + 4x + x) [—2]

Prof. Domenico Lo lacono




Mathematiké

Operazioni sui limiti Esercizi

tekne

Limiti funzioni algebriche irrazionali. Caso: +o0 — o; 0 - o;

ol

00
7 o

Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto la forma indeterminata +oco — oo.

lim (x \/sz—x—1> [—o0]
X—400
lim (\/x2+x+1+x) —%
X——00
17
lim (\/4x2—2x+2—\/4x2+1) —
X——+00 L 2 |
345 liin (V24 x—vV1+x)
X——+400
(Suggerimento: ricorda l'identita
a* —b* = (a— b)(a* + ab + b*)) [0]
346 lim (\3/x3 + 2x2 — x)
X— 00
2
(Vedi il suggerimento dell’esercizio precedente) {?]

Prof. Domenico Lo lacono



Mathematiké

tekne

Operazioni sui limiti

Esercizi

Limiti funzioni algebriche irrazionali.

Caso: +o —o0; 0- o;

ol

818

Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto laforma indeterminata ;

. oxVx+1
m xl—l>I—P:>o Xz—l [0]
xv/x+1 1
im —— -
m X—>—|—:>OX\/9_X_1 {3]
. xv/x—1
B lim P [+oc]
350 vx—1-1 [1]
X—too \/x—1+41
2x+1
lim +
351 e Y [+o0]
. Vx2 +1 17
@ X1—1>I—noc 2X+1 {?_
ELE] lim X +x+1 l
x—+oo  2x+1 2 |

o0

Prof. Domenico Lo lacono




Mathematiké

Operazioni sui limiti

tekne

Esercizi

Limiti funzioni algebriche irrazionali.

Caso: +o —o0; 0- o;

ol

818

Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto laforma indeterminata —

, x2 —1
hm _—
x—+00 1 — X

g lim 21

x—+o0 X — 1

Vax2 +x+1
356 i

|
X—1>+oc x+1
Vax2 +x+1
I
337 x—1>I—noc x+1
o V4AxZ —1-vx2 -1
EEf] lim
X——400 X
. V2xt—1—-Vx%t -1
EEL] lim

X——00 Xz

o0

[V2 —1]

Prof. Domenico Lo lacono




Mathematiké

tekne

Operazioni sui limiti

Esercizi

Limiti funzioni algebriche irrazionali.

Caso: +o —o0; 0- o;

ol

818

Calcola i seguenti limiti, che si presentano sotto laforma indeterminata ;

360

e

H B H

I vVax2 —1—-vx2 -1
X—1>r—noc X
, x2 —1—x
lim
X—+00 \/x2 — 1 4 x
lim VIx2 —1—2x
X—+00 \/4x2 — 1 4+ 2x
lim VIOx2 —1—2x
X——00 \/4x2 — 1 4+ 2x
) vx—1
lim

X—+00 X2 + X+ 2

o0

[—1]

Prof. Domenico Lo lacono




Mathematiké

\Yii Operazioni sui limiti

tekne

Esercizi riassuntivi:
Calcolo dei limiti di funzioni algebriche

Esercizi Riassuntivi

Prof. Domenico Lo lacono




Mathematiké

VL

tekne

Operazioni sui limiti

Esercizi riassuntivi:

Calcolo dei limiti di funzioni algebriche

Calcola i seguenti limiti.

, 1
m XILIR 1—x
(%)
lim | —— —-
X—+o0 \ X X
(2x — 1)?
m xl—1>I-Poo x2+1
lim 1—2vx
X——+00 \/;( —1

[—o0] @ limﬂ

x—0 /X — X
0 , 1—vV4x? +x
[ ] w x1—1>1;noc X—l

4 gE qm YA T2 =S

x—0

[—2] EYd lim (vx—Vx2+9)

X— 400

0] EfZl lim

X——00

Prof. Domenico Lo lacono

X

[4x% —1
x2 41

Esercizi |
Riassuntivi



Mathematiké

tekne

Operazioni sui limiti

Esercizi riassuntivi:

Calcolo dei limiti di funzioni algebriche

i B

[+oc]  IE
0] 403
[1] 404

[V2] 405
[1] 406)

Prof. Domenico Lo lacono

lim 1 N X + 2x3
x—4oo\ X —2  4x3 4+ x+1
. 2x+1
lim
X—too 1/9x2 + 1
) 2x +1
lim
X—-00 \/9x2 4+ 1
. V1+2h-1
lim
h—0 h
lim x? +1 B x2+1
x—4oo\ X+ 2 X—2

Esercizi
Riassuntivi




Mathematiké

VL

tekne

Operazioni sui li

miti

Esercizi riassuntivi:

Calcolo dei limiti di funzioni algebriche

ELE] lim (Zx — \/m)

X——00

EFAl lim x- L

X—+400 4x + 1

1—vx
lim
B lim ——"

1 1

B lim o /— - —

x—+oo | X X2

[—o0] [Tyl lim

X——+00

(\/4x2—|—1—2x—1)

1
M lim YX+7 -3

X—2

2x — x2

Al lim

X—+00

Prof. Domenico Lo lacono

(\/x2+2x+4—2x)

Esercizi |
Riassuntivi



Mathematiké

VL Operazioni sui limiti

tekne

Le forme indeterminate esponenziali

Prof. Domenico Lo lacono



Mathematiké

M Operazioni sui limiti

tékne

Limiti funzioni nella forma: [f(x)][g(x)]. Casi: OO; ooO; 1

Funzioni del tipo: [f(x)]l9®)], Con f(x) >0

(Forme di indecisione di tipo esponenziale)

Per trattare questi limiti, ricordare che:

[9(0)] — Ln[fE)]W9X] _ _ go)in[f(x)]
Lf ()] e e




Mathematiké

M Operazioni sui limiti

tekne

Limiti funzioni nella forma: [f(x)] (x) Casi: OO; ool 1%

)

Il numero e. Neper, numero di Nepero € un humero irrazionale e risulta:
e=2,7182 ...

1 X
lim (1 -+ —) = e
X—+oo X




Mathematiké

ML Operazioni sui limiti

tekne

Limiti funzioni nella forma: [f(x)] [9()] Ll
tipo esponenziale

| Limiti notevoli di tipo esponenziale e logaritmico

) Importante
k
a. lim (1 +—) = e vk € R
X—=+00 X
b. lim(1+ kx)* = ek vk € R
X—
| 1 1
c. lim 09, (1 + %) = Va> 0, a+#1 Hmln(1+x):1
x—0 X In a X—0 X
A
d. lim ——— —1Ingq, va>0, a1 p &1
x—0 X x—0 X
1+x)f-1
B T e el vk € R

x—0 X

Prof. Domenico Lo lacono



Mathematiké

\Yii Operazioni sui limiti

tekne

Limiti funzioni nella forma: [f(x)] [9()] Ll
tipo esponenziale

=P /K/VY) ﬁ (14x) ﬁm&(1u) 4 1.1y
Y

k..>0 = *rep ,%;




\Yii Operazioni sui limiti

tekne

Limiti funzioni nella forma: [f (x)] [9(0)] il "Otevon.di
tipo esponenziale

/gz/\/‘(\ [m““) =

x =p 0 lzx__{

ﬂmf’“_ 2 fm Dnciex) | _ax ]

( 1+
2x i s
@~>0 4 -4  3x ¥ ~>0 x b ik

g 4. Hnlex) - Ax

HO'QT-[P-QI\?OQ/ Qlll/(do Paﬁ( 2
P QLanvany QA Zmec

/Y\OTQ O Q v

olo

0
X
L | Bs ﬁACN\XI‘ fl/vvxi— :%.(.132{.
z, X"PO X X <-DO 1 =
I, R N =7 L R TR =
Dirn . WoTavele Lim. 0yTavole

= 4 S

Prof. Domenico Lo lacono



Mathematiké

\Yii Operazioni sui limiti

tekne

Limiti notevoli di

o .. : Lg ()]
Limiti funzioni nella forma [f(x)] , fipo esponenziale
©$$Q’LWQmo clﬂel
B al. -1 ‘
/f\»oa ) (,o) F. il i-? . O;_:) 4 B —_) 9Ulnd
2 x
by ()= 47
VoaTo Xhql= 4 A= b+ = K>i@ Muche b >+
7 ) ’F(/m "——) = /K/W) (l‘—) ("_“)
->+w t-2%a t >+
= jz/wx (‘ —) ) j"w‘ ((__C%) SFATEF S
b S+ i il
R/ S L ||
Dron. NoTenl )
s

Prof. Domenico Lo lacono




























Mathematiké

M Forme indeterminate Esempi

tekne

— 00 + 0;

lim (x —vx%?+1) F.I.+00 — o

X—+00

Infatti:

lim x =+ o e lim —Vx24+1=—
X—+00 X—+00

Proviamo a razionalizzare I'argomento del limite

2 2
5 _ 5 x+VxZ+1  x%—(x2+1) -1
X —Vxc+1=x—vVx*+1- = =
x+Vx2+1 x+Vx2+1 x+Vx2+1
Rifaccio il limite con il nuovo argomento:

-1 -1
lim = =0
Xty £ 4/x2 41+




Mathematiké

M Forme indeterminate Esempi

tekne

— 00 + 0;

lim (x* —3x%+1) F.I.+c0 —

x—+00

Infatti:

lim x* =+ o e lim —3x%2+1=—
X—+00 X—>+00

Proviamo a raccogliere

1 1 1
x%—3x3+x +1=x3- (——3 +—2+—3)

X X X
Rifaccio il limite con il nuovo argomento:

: 4 3 1
lim x* - 1——+—4 —40-1 =40

X—+00 x2  x



Mathematiké

\YiR Forme indeterminate Esercizi

tekne

— 00 + 00:

)

Calcola i seguenti limiti.

67  lim (Vx+1-Vx+2) 0] 69  lim (x'—x*-09)
68 lim (Vxt4+1—-Vx*—14) 0] 70 lim (=x+2x°+x)
71 xlirgm Bx>—x+1) [+ oo] 77 lim (- 3x° + 2x* — x)
. X o . A
T VT Tl 8l Pt
. 1
73 lim (- 2x° + 3x%> — x + 3) [+o0] 79 Jim (x° — X)<7 - 2)
(1 1
: _ 4 3 __ 2 . —
_74 xlirllw( 2x* + x° — 2x°) [— oo] _80 ,}Ln(} ( X x4 x )
. —2
75  lim (V1—2x—V3—2x) (o] 81  lim A o2
76 lim YL~ X_—Vl—2x 0] |82 lim(1+ 1)- 1
7 o 3x — =0\ x  x?) x*—1



Mathematiké

M Forme indeterminate Esempi

0-o00

xl_l)gloo( l-x) F.1. 000

Infatti:

lim 21 =0 e lim x = +o0
x—>+oo0 X“+1 X—+00

Proviamo a razionalizzare I'argomento del limite

2 2
5 _ 5 x+VxZ+1  x?—(x%2+1) -1
X —Vx l=x—vx~+1- = =
U x+Vx?+1 x+Vx?2+1 x+Vx2+1
Rifaccio il limite con il nuovo argomento:
—1 1
lim =0

xotox fVxZ 41 o




Mathematiké

téekne

Forme indeterminate

Esercizi




Mathematiké

M Forme indeterminate Esempi

tekne

00
00

. 2x—3x4+x2FI
ot 2xA—2 -

8|8

Proviamo a raccogliere

4,2 1 2 1
x*(3=3+7) (3—3+3)
= x x - u 2 . x3 x2 —
x1—1>+oo x2(2—=) B xl—l>r-|¥loox (2—3) a
2 x2
2 1
. G373+ 2) 3
= lim x?. lim *=—F*~ =+ (——) = —0
X—+00 x—+0 (2—) 2



M Forme indeterminate Esercizi

tékne

6x3 —5x% + x

x-+00 x3 —2x2%2 —1

. —x? + 2x e
x—1>2100x3+x2—2 O

318
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VL

tekne

Forme indeterminate

Esercizi

00
00

Calcola i seguenti limiti.

lim

X——00

lim

X—+too

lim

X—+ oo

lim

X——Q

lim

X——00

lim

X—+ o0

lim

X —+ oo

x® — 3x*

2x2 —2x + 1
3x2—2x+1+x°

3x2—2x+1
3x° —4x*+ 6

3x%2 —2x + x°
x> — 6x* + 3x°

7x° + 4x3 — 2x
x?—3x*—127

7 +4x° + x
2x — 6x° + x?

x? — 3x3
x> —2x + 3x°

2xt — x?

FTrol. vornenico Lo 1dcorio

lOO
_'IO'I
l02
l03
l04
lOS

106

lim

X——00

lim

X——00

lim

X——00

lim

X——00

lim

X—+ oo

lim

X—+ oo

lim

X—+ oo

x — 2x° + 3x?

(x2—1)(x*—2)
2x% + x + 4x°

x5_x2
2x° — x>+ x4

x* (x> — 6)

x3—2x0+ 4

2x6—7 — x°
x*(1 — 3x?)

2x%* — x + 4x*

x2_x4

x% — x + x°
x:—2

x> —2x+1




Mathematiké

M Forme indeterminate Esempi

tekne

0
0

" 2x3 —x?—-5x—1 FIO
o2 2x2—5x+2 0

Applichiamo ruffini

2 —1-5
2 e x3—x?2—-5x—1=(x—-2)2x*+3x+1)
2 3 1] °

lim 2x3-x2-5x-1 _ lim (x—2)(2x%+3x+1) _ lim (2x2+3x+1) _ 15 5
x>2 2x2-5x42  x52 (x-2)2x-1) = x>2 (2x-1) = 3




Mathematiké

Forme indeterminate Esercizi

tekne

0
0
Calcola i seguenti limiti.
: 4+ 3x—10
115 lim =
- =05 x2— 25
2 _
116 lim 3x°+x— 10

x==2 x*—5x— 14

2 _
119 lim 2x“+9x —5

1t 4x?—4x+ 1
X7

I x>+ 2x% — 8x
im —; >
x=2 x°—2x°+2x — 4

120

121 lim x4+ 2x°—2x— 1
— x==1  x*+2x+1

1 r 1

—_

— o’\‘
L J

©

Prof. Domenico Lo lacono

117

118

122
123

124

I — x>+ 3x*+9x + 5
1m

x=—1 x*—7— 6x
.ox0—1

lim n

x—1 x*—1

lim xt— 1

x=1 x4 =23+ 2x—1
. x*+x—6
lim

x——3" x>+ 6x%+ 9x

I X+ 6x24+12x+ 8
1m >
x——2 x“+4x + 4
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tekne

Prof. Domenico Lo lacono
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