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si chiameremo logaritmo in base 𝒂  di 𝒃 Il numero  𝒍𝒐𝒈𝒂𝒃 = 𝒄

In cui vale la regola 

Dati due numeri reali positivi 𝒂 e  𝒃, con 𝒂 ≠ 𝟏

𝒍𝒐𝒈𝒂𝒃 = 𝒄 𝑠𝑒 𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑜 𝑠𝑒  𝒂𝒄 = 𝒃

logaritmo

Argomento del 
logaritmo

Base del 
logaritmo

Logaritmo in base a di b



𝑃𝑒𝑟 𝑎 > 0 ∧ 𝑎 ≠ 1

Logaritmi

𝑙𝑜𝑔𝑎1 = 0 Inf𝑎𝑡𝑡𝑖 𝑎0 = 1

Dalla definizione possiamo dedurre

𝑙𝑜𝑔𝑎𝑎𝑛 = 𝑛 quindi ⟹ 𝑙𝑜𝑔𝑎𝑎1 = 1

𝑙𝑜𝑔𝑎𝑎 = 1
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𝒍𝒐𝒈𝒂𝒃 = 𝒄
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𝒍𝒐𝒈𝟏
𝟐

𝟏

𝟐
= 𝒄 𝑠𝑒 𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑜 𝑠𝑒

1

2

𝑐

=
𝟏

𝟐
𝐪𝐮𝐢𝐧𝐝𝐢 𝑐 = 1

𝒍𝒐𝒈𝟐𝟏 = 𝒄 𝑠𝑒 𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑜 𝑠𝑒  2𝑐 = 𝟏 𝐪𝐮𝐢𝐧𝐝𝐢 𝑐 = 0

𝒍𝒐𝒈𝟓𝟏𝟐𝟓 = 𝒄 𝑠𝑒 𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑜 𝑠𝑒  5𝑐 = 𝟏𝟐𝟓 𝐪𝐮𝐢𝐧𝐝𝐢 𝑐 = 3 53 = 𝟏𝟐𝟓
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𝒍𝒐𝒈𝒂𝒃 = 𝒄
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𝒍𝒐𝒈𝟑

𝟑 ∙
𝟐

𝟑
𝟑

𝟗
= 𝒄 𝑠𝑒 𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑜 𝑠𝑒 3𝑐 = 𝟑

𝟑∙
𝟐

𝟑
𝟑

𝟗
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Esempio
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𝒍𝒐𝒈𝒂𝒃 = 𝒄
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𝒍𝒐𝒈𝒂𝒃 = 𝒄

TROVIAMO b
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𝒍𝒐𝒈𝒂𝒃 = 𝒄

TROVIAMO b
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𝒍𝒐𝒈𝒂𝒃 = 𝒄

TROVIAMO b
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𝒍𝒐𝒈𝒂𝒃 = 𝒄

TROVIAMO a
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𝒍𝒐𝒈𝒂𝒃 = 𝒄

TROVIAMO a
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Proprietà dei logaritmi



𝑃𝑒𝑟 𝑎 > 0 ∧ 𝑎 ≠ 1

Logaritmi

𝑙𝑜𝑔𝑎1 = 0 Inf𝑎𝑡𝑡𝑖 𝑎0 = 1

Dalla definizione possiamo dedurre

𝑙𝑜𝑔𝑎𝑎𝑛 = 𝑛 quindi ⟹ 𝑙𝑜𝑔𝑎𝑎1 = 1

𝑙𝑜𝑔𝑎𝑎 = 1
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Prime proprietà dei logaritmi

𝒌 = 𝒍𝒐𝒈𝒂𝒂𝒌
∀𝑘 ∈ 𝑅,  ∀𝑎 ∈ 𝑅+ − 1

Esempio:

𝟑 = 𝒍𝒐𝒈𝟐𝟐𝟑 = 𝒍𝒐𝒈𝟐𝟖

𝟑 = 𝒍𝒐𝒈 𝟏𝟎𝟑 = 𝒍𝒐𝒈 𝟏𝟎𝟎𝟎

𝟑 = 𝒍𝒏 𝒆𝟑

(1)

(1)

(1)

(1)

(1)
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log2 21 ∙ 2
1
2 = log2 21 ∙ 2

1
2

1
2

= log2 2
3
2

1
2

= 𝒍𝒐𝒈𝟐 𝟑
𝟑
𝟒
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Prime proprietà dei logaritmi

𝒌 = 𝒂𝒍𝒐𝒈𝒂𝒌 ∀𝑘 ∈ 𝑅+,  ∀𝑎 ∈ 𝑅+ − 1

𝟑 = 𝟐𝒍𝒐𝒈𝟐𝟑

Esempio:

𝟑 = 𝟏𝟎𝒍𝒐𝒈 𝟑

𝟑 = 𝒆𝒍𝒏 𝟑

(2)

(2)

(2)

(2)

(2)
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𝒌 = 𝒍𝒐𝒈𝒂𝒂𝒌

𝒌 = 𝒂𝒍𝒐𝒈𝒂𝒌
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𝒌 = 𝒍𝒐𝒈𝒂𝒂𝒌

𝒌 = 𝒂𝒍𝒐𝒈𝒂𝒌
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𝒌 = 𝒍𝒐𝒈𝒂𝒂𝒌

𝒌 = 𝒂𝒍𝒐𝒈𝒂𝒌
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𝒌 = 𝒍𝒐𝒈𝒂𝒂𝒌

𝒌 = 𝒂𝒍𝒐𝒈𝒂𝒌

𝑙𝑜𝑔𝑎1 = 0

𝑙𝑜𝑔𝑎𝑎𝑛 = 𝑛
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𝒌 = 𝒍𝒐𝒈𝒂𝒂𝒌

𝒌 = 𝒂𝒍𝒐𝒈𝒂𝒌

𝑙𝑜𝑔𝑎1 = 0

𝑙𝑜𝑔𝑎𝑎𝑛 = 𝑛
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Teoremi sui logaritmi

1)  𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑏 + 𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑐 = 𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑏𝑐 ∀𝑏 ∈ 𝑅+,  ∀𝑐 ∈ 𝑅+

2)  𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑏 − 𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑐 = 𝐿𝑜𝑔𝑎
𝑏

𝑐
∀𝑏 ∈ 𝑅+,  ∀𝑐 ∈ 𝑅+

3)  𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑏𝑐 = 𝑐 ∙ 𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑏 ∀𝑏 ∈ 𝑅+,  ∀𝑐 ∈ 𝑅
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Proprietà dei logaritmi

1)  𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑏 + 𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑐 = 𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑏𝑐
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Proprietà dei logaritmi

2)  𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑏 − 𝐿𝑜𝑔𝑎  = 𝐿𝑜𝑔𝑎
𝑏

𝑐
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Proprietà dei logaritmi

3)  𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑏𝑐 = 𝑐 ∙ 𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑏
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Esercizi
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Applica le proprietà dei logaritmi per scrivere le seguenti espressioni sotto forma di 
un unico logaritmo, supponendo positivi tutti gli argomenti dei logaritmi.
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Applica le proprietà dei logaritmi per scrivere le seguenti espressioni sotto forma di 
un unico logaritmo, supponendo positivi tutti gli argomenti dei logaritmi.
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Cambiamenti di base
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Cambiamenti di base

Siano 
• 𝑎, 𝑏, 𝑐 tre numeri positivi
 
• con 𝑎 ≠ 1 𝑒 𝑐 ≠ 1

log𝑎 𝑏 =
log𝑐 𝑏

log𝑐 𝑎

Dimostrazione 
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Cambiamenti di baseDimostrazione 

𝑎log𝑎 𝑏 = 𝑏Partiamo con  l’identità Applichiamo un  logaritmo ad entrambi i  membri: 

log𝑎 𝑏  ∙ log𝑐 𝑎 = log𝑐 𝑏

log𝑎 𝑏 =
log𝑐 𝑏

log𝑐 𝑎

2)  𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑏𝑐 = 𝑐 ∙ 𝐿𝑜𝑔𝑎 𝑏

Applichiamo al PRIMO Membro 
la proprietà del logaritmo di una 
potenza

log𝑎 𝑏 ∙ log𝑐 𝑎

log𝑐 𝑎
=

log𝑐 𝑏

log𝑐 𝑎

Divido entrambi i 

membri per log𝑐 𝑎

𝑎log𝑎 𝑏 = 𝑏log𝑐  log𝑐
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log𝑎 𝑏 =
log𝑏 𝑏

log𝑏 𝑎
=

1

log𝑏 𝑎

log1
𝑎

𝑏 =
log𝑎 𝑏

log𝑎
1
𝑎

=
log𝑎 𝑏

−1
= −log𝑎 𝑏

Corollari legati al cambiamento di base:



Esempio – semplificazione di una espressione contenente logaritmi
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log3(9 7) − log9 7 =

= log3(9 7) −
log3 7

log3 9
=

=log3(9 7) −
log3 7

2
=

=log3(9 7) − log3 7 =

=log3
9 7

7
= log3 9 = 2

Cambiamento di base

Risolvo il logaritmo

Applico la proprietà dei logaritmi 
(il logaritmo di un quoziente è uguale 
alla differenza dei logaritmi)
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