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Nel calcolo di limiti talvolta sostituendo si ottiene 

+∞−∞ ∞
∞

𝟎
𝟎

Si chiamano: FORME INDETERMINATE o FORME di  INDECISIONE 

Per trovare la soluzione del limite devo 
“TOGLIERE L’INDETERMINAZIONE” 

con procedimenti che dipendono dai vari casi 
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+∞−∞
Forma indeterminata  

1) C
aso

NELLA SOMMA DI TERMINI CON INFINITO : SOMMO QUELLI + E QUELLI 

+∞−∞− 𝟏𝟑 + 𝟕𝟎 = +∞+ 𝟕𝟎 −∞− 𝟏𝟑 = +∞−∞

Limiti funzioni polinomiali
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+∞−∞
Esempio 1

lim
!→#$

𝑥% − 2𝑥& + 𝑥 − 4

lim
!→#$

𝑥% − 2𝑥& + 𝑥 − 4 = +∞ % − 2 +∞ & +∞− 4 =	+∞−∞− 4 = +∞−∞

lim
!→#$

𝒙𝟑 𝟏 −
𝟐
𝒙 +

1
𝑥& −

4
𝑥% = 𝑝𝑎𝑠𝑠𝑜	𝑎𝑙	𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑒 	+∞% 1 −

2
+∞−

1
+∞& +

4
+∞% =

Forma 
indeterminata

+∞ 9 1 − 0 − 0 + 4 = +∞ 9 5 = +∞

RISOLUZIONE
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Esempio 2

lim
!→'$

2𝑥% + 4𝑥& + 3

lim
!→'$

2𝑥% + 4𝑥& + 3 =2 −∞ % + 2 −∞ & + 3 = −∞+∞+ 3 = −∞+∞

Forma 
indeterminata

lim
!→($

𝒙𝟑 𝟐 +
𝟒
𝒙 +

0
𝑥& +

3
𝑥% = 𝑝𝑎𝑠𝑠𝑜	𝑎𝑙	𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑒 	+∞% 2 +

4
−∞+

0
−∞& +

3
−∞% =

−∞ 9 2 − 0 − 0 = +∞ 9 2 = +∞

+∞−∞
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Esempio 3

lim
!→'$

−𝑥( − 5𝑥& − 3𝑥 + 10

lim
!→'$

−𝑥( − 5𝑥& − 3𝑥 + 10 = − −∞ ( −5 −∞ & − 3 −∞ + 10 =

= −∞−∞+∞+ 10	 = −∞+∞ Forma 
indeterminata

lim
!→($

−𝒙𝟒 𝟏 +
𝟎
𝒙𝟑
+
𝟓
𝒙𝟐
+
3
𝑥%
−
10
𝑥+

= 𝑝𝑎𝑠𝑠𝑜	𝑎𝑙	𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑒 	=

= −(−∞)+ 𝟏 +
𝟎
𝒙𝟑
+
𝟓
𝒙𝟐
+
3
𝑥%
−
10
𝑥+

= −∞ 9 1 + 0 + 0 + 0 − 0 = −∞ 9 1 = −∞

+∞−∞
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Esempio 3

lim
!→#$

𝑥 − 4𝑥% + 2

lim
!→#$

𝑥 − 4𝑥% + 2 = +∞ − 4 +∞ % + 2 = +∞−∞+ 2	 = +∞−∞

Forma 
indeterminata

lim
!→($

−𝒙𝟑 𝟏
𝒙𝟐
− 𝟒 + 𝟐

𝒙𝟑
= 𝑝𝑎𝑠𝑠𝑜	𝑎𝑙	𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑒 	= +∞ 0 − 4 + 0 = +∞ −4 = −∞  

+∞−∞
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PROVA TU….

lim
!→#$

−8𝑥% − 2𝑥& + 7

lim
!→#$

+2𝑥' + 5𝑥& + 𝑥 + 3

A

B

𝑺𝒐𝒍	𝑨:	+∞

𝑺𝒐𝒍	𝑩:	+∞

+∞−∞



+∞−∞
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Esercizi
+∞−∞
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Forma indeterminata  
2) C

aso
∞
∞

Regola Pratica
Se grad Num. > grad Den.      Risultato   ∞ 
Se grad Num. = grad Den .      Risultato   𝒍 
Se grad Num. < grad Den .      Risultato   𝟎 

Limiti funzioni polinomiali
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Prima di procedere ricorda che...

SE DEVO SEMPLIFICARE FRAZIONI CON X AL Numeratore E Denominatore 

2𝑥(

3𝑥%
4𝑥&

𝑥%

&!!

)!"
= &!#

)
4𝑥&

𝑥%
=
4
𝑥)

∞
∞
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PREMESSA IMPORTANTE….

      NON FARE CALCOLI ( SONO INUTILI) SCRIVI SUBITO  
!
!

 

lim
!→#$

𝑥% + 3𝑥& − 7
𝑥& − 2𝑥

= 	 𝑠𝑐𝑟𝑖𝑣𝑜	𝑠𝑢𝑏𝑖𝑡𝑜 =
∞
∞

Forma 
indeterminata

∞
∞
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Esempio 1

lim
!→#$

5𝑥% + 3𝑥& − 2
𝑥& − 7𝑥 − 4

=
∞
∞
	

Forma 
indeterminatalim

!→#$

5𝑥% + 3𝑥& − 2
𝑥& − 7𝑥 − 4

=
∞
∞
	

∞
∞

lim
!→#$

𝑥% 5 + 3𝑥 −
2
𝑥&

𝑥& 1 − 7𝑥 −
4
𝑥&

=
𝑥% 5 + 0 − 0
𝑥& 1 − 0 − 0

=
5𝑥%

1𝑥&
= 5𝑥 = 5 +∞ = +∞
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Esempio 2

Forma 
indeterminatalim

!→#$

9𝑥& + 3𝑥& + 7
5𝑥& − 6𝑥 − 1

=
∞
∞
	

∞
∞

lim
!→#$

5𝑥% + 3𝑥& − 2
𝑥& − 7𝑥 − 4

=
∞
∞
	lim

!→#$

𝑥& 9 + 3𝑥 +
7
𝑥&

𝑥& 5 − 6𝑥 −
1
𝑥&

=
𝑥& 9 + 0 − 0
𝑥& 5 − 0 − 0

=
9
5
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Esempio 3

Forma 
indeterminatalim

'→($

2𝑥% + 4𝑥& + 7
−7𝑥 + 4 + 3𝑥)

=
∞
∞
	

∞
∞

lim
!→#$

5𝑥% + 3𝑥& − 2
𝑥& − 7𝑥 − 4 =

∞
∞	lim

!→'$

𝑥% 2 + 4𝑥 +
0
𝑥& −

7
𝑥%

𝑥) −7
𝑥( +

4
𝑥) + 3

=
𝑥% 2 + 0 + 0 − 0
𝑥) −0 − 0 + 3

=
2𝑥%

3𝑥<
=

2

3𝑥&
=

2

+∞
= 0#



Prof. Domenico Lo Iacono

PROVA TU….

lim
!→#$

−4𝑥( + 𝑥& + 5
3𝑥% − 2𝑥 + 1

A

B

𝑺𝒐𝒍	𝑨:−∞

𝑺𝒐𝒍	𝑩:−∞
lim
!→#$

2𝑥' − 5𝑥 + 1
−2 + 8𝑥

∞
∞
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PROVA TU….

lim
!→#$

6𝑥% + 4𝑥& − 5
−5𝑥% + 1

C

D

𝑺𝒐𝒍	𝑪:
𝟔
𝟓

𝑺𝒐𝒍	𝑫:−𝟕
lim
!→E$

(4 − 7𝑥))
𝑥) + 2𝑥

∞
∞
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PROVA TU….

lim
!→E$

+4𝑥) + 𝑥& − 1
−9𝑥' + 7

E

F

𝑺𝒐𝒍	𝑬:	𝟎#

𝑺𝒐𝒍	𝑭:	 𝟎#
lim
!→#$

(6𝑥) + 𝑥 + 1)
−3𝑥% + 𝑥 − 2

∞
∞
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Esercizi
∞
∞
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Forma indeterminata  
3) C

aso
𝟎
𝟎

Per togliere la forma indeterminata
Devo scomporre Numeratore e Denominatore 
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Forma indeterminata  𝟎
𝟎

RACCOGLIMENTO TOTALE di un fattore comune a tutti i termini 
ax + bx + cx = x ⋅ (a + b + c)

RACCOGLIMENTO PARZIALE ( raccolgo a coppie il fattor comune) 
ax + bx + ay + by = x ⋅ (a + b) + y(a + b) = (a + b)(x + y) 
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Forma indeterminata  𝟎
𝟎

DIFFERENZA DI DUE QUADRATI (prodotto notevole) 
𝑎& − 𝑏&=(a+b)(a-b)

TRINOMIO SVILUPPO DEL QUADRATO DI BINOMIO (prod. notevole)

𝑎& − 2𝑎𝑏 + 𝑏& = 𝑎 − 𝑏 &

TRINOMIO DI SECONDO GRADO con Delta maggiore o uguale a zero 
𝑎𝑥& + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑎 𝑥 − 𝑥* 𝑥 − 𝑥&
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Esempio 1

lim
!→#$

5𝑥% + 3𝑥& − 2
𝑥& − 7𝑥 − 4 =

∞
∞	

Forma 
indeterminatalim

'→*

𝑥& − 16
	𝑥&−8𝑥 + 16

=
0
0
	

𝟎
𝟎

lim
'→*

𝑥& − 16
	𝑥&−8𝑥 + 16

= lim
!→+

(𝑥 − 4)(𝑥 + 4)
(x − 4)(x − 4)

= lim
!→+

(𝑥 + 4)
(x − 4)

=
8
0
= ∞	

𝑥& − 16 = (𝑥 − 4)(𝑥 + 4)

𝑥&−8𝑥 + 16 = (x − 4)(x − 4)

Scomponiamo 
numeratore e 
denominatore 
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Esempio 2

lim
!→#$

5𝑥% + 3𝑥& − 2
𝑥& − 7𝑥 − 4 =

∞
∞	

Forma 
indeterminatalim

!→+

𝑥& + 3𝑥 − 4
𝑥& − 1

=
0
0
	

𝟎
𝟎

lim
!→+

𝑥& + 3𝑥 − 4
𝑥& − 1

= lim
!→+

(𝑥 − 1)(𝑥 + 4)
(x − 1)(x + 1)

= lim
!→+

(𝑥 + 4)
(x + 1)

=
5
2
	

𝑥& + 3𝑥 − 4 = (𝑥 − 1)(𝑥 + 4)

𝑥& − 1 = (x − 1)(x + 1)

Scomponiamo 
numeratore e 
denominatore 
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Esempio 3

lim
!→#$

5𝑥% + 3𝑥& − 2
𝑥& − 7𝑥 − 4 =

∞
∞	

Forma 
indeterminatalim

'→(+

𝑥& − 𝑥 − 2
𝑥& − 1

=
0
0
	

𝟎
𝟎

lim
'→(+

𝑥& − 𝑥 − 2
𝑥& − 1

= lim
'→(+

(𝑥 + 1)(𝑥 − 2)
(x − 1)(x + 1)

= lim
'→(+

(𝑥 − 2)
(x − 1)

=
−3
−2

=
3
2

𝑥& − 𝑥 − 2 = (𝑥 + 1)(𝑥 − 2)

𝑥& − 1 = (x − 1)(x + 1)

Scomponiamo 
numeratore e 
denominatore 
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Esempio 4

lim
!→#$

5𝑥% + 3𝑥& − 2
𝑥& − 7𝑥 − 4 =

∞
∞	

Forma 
indeterminata

lim
'→,

1
2 + 𝑥 −

1
2

𝑥
=
0
0
	

𝟎
𝟎

lim
'→,

−𝑥
2 + 𝑥 2
𝑥

= lim
'→,

−𝑥
2 + 𝑥 2

L
1
𝑥
= lim

'→,

−𝑥
2 + 𝑥 2

=
−1
4

1
2 + 𝑥

−
1
2
=
2 − 2 + 𝑥
2 + 𝑥 2

=
2 − 2 − 𝑥
2 + 𝑥 2

=
−𝑥

2 + 𝑥 2

𝑥

Scomponiamo 
numeratore e 
denominatore 
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Esercizi
𝟎
𝟎
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Esercizi
𝟎
𝟎
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