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lim
!→#

𝑓 𝑥 =

𝑦 = 𝑓(𝑥) Funzione

lim = Limite
Funzione a cui 

applichiamo il limite
𝒚 = 𝒇(𝒙)

x tendente a c

𝑥 Variabile indipendente

Si legge:  Limite per x tendente a c di f(x) uguale ad l

c  
finito o infinito

l  
finito o infinito

Come indichiamo il  Limite ?

l
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Introduzione al 

concetto numerico 

di limite
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Limite finito 

quando x tende a un valore finito

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 Finito



Prof. Domenico Lo Iacono

Consideriamo la funzione:

.

Limite finito quando x tende a un valore finito
ESEMPIO 2

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅 − 3

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si 
avvicina a 3?

Mettiamici in intorno del punto 3, ossia;

3
𝟑 − 𝝐 𝟑 + 𝝐

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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ESEMPIO 2
Interpretazione Grafica
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lim
%→&

2𝑥' − 6𝑥
𝑥 − 3

=

Limite finito quando x tende a un valore finito
Analisi numerica

ESEMPIO 2

lim
%→&

2𝑥(𝑥 − 3)
𝑥 − 3

= 6

x=3 non fa parte del dominio, quindi questo limite nel punto 3 non esiste

Ricordiamo che siamo in intorno del punto 3;

3
𝟑 − 𝝐 𝟑 + 𝝐

VEDIAMO COSA SUCCEDE
 IN QUESTO INTORNO

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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x
2,9
2,99
2,999
2,9999

6

𝑓 𝑥 =
2𝑥' − 6𝑥
𝑥 − 3

Limite finito quando x tende a un valore finito
Analisi numerica

ESEMPIO 23𝟑 − 𝝐 𝟑 + 𝝐

𝑓 2,9 = '%!()%
%(&

= '(',,)!()(',,)
',,(&

= .),/'(.0,1
(2,.

= (2,3/
(2,.

= 5,8

𝑓 2,99 = '(',,,)!()(',,,)
',,,(&

= .0,//2'(.0,,1
(2,2.

= (2,23,/
(2,2.

= 5,98

𝑓 2,999 = '(',,,,)!()(',,,,)
',,,,(&

= .0,,//22'(.0,,,1
(2,2.

= (2,223,,/
(2,22.

= 5,998

f(x)
5,8
5,98
5,998
5,9998

(siamo sempre in
intorno del punto 3)

(intorno del punto 3)

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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x f(x)
2,9 5,8
2,99 5,98
2,999 5,998
2,9999 5,9998

X
3,1
3,01
3,001
3,0001

6

𝑓 𝑥 =
2𝑥' − 6𝑥
𝑥 − 3

Limite finito quando x tende a un valore finito
Analisi numerica

ESEMPIO 23𝟑 − 𝝐 𝟑 + 𝝐

𝑓 3,1 = '(&,.)!()(&,.)
&,.(&

= .,,''(./,)
2,.

= 2,)'
2,.

= 6,2

𝑓 3,01 = '(&,2.)!()(&,2.)
&,2.(&

= ./,.'2'(./,2)
2,2.

= 2,2)2'
2,2.

= 6,02

𝑓 3,001 = '(&,22.)!()(&,22.)
&,22.(&

= ./,2.'22'(./,22)
2,2.

= 2,22)22'
2,22.

= 6,002

f(x)
6,2
6,02
6,002
6,0002

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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lim
%→&

2𝑥' − 6𝑥
𝑥 − 3

=

Limite finito quando x tende a un valore finito

Interpretazione Grafica ESEMPIO 2

lim
%→&

2𝑥(𝑥 − 3)
𝑥 − 3

= 6

x=3 non fa parte del dominio, quindi

questo limite nel punto 3 non esiste

Ma esiste in un intorno del punto 3, ossia;

3𝟑 − 𝝐 𝟑 + 𝝐

f(x) si
avvicina
a 6

quando x
Si avvicina a 3

lim
%→&

𝑓(𝑥) =

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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Limite finito quando x tende a un valore finito ESEMPIO 2
Interpretazione Grafica
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Provare a calcolare i seguenti limiti:

31

1lim
x
x

x

+
-®

( )31

0
2lim xx

x
-+

®

1
1lim 30 +

+
® x
x

x

Limite finito quando x tende a un valore finito

ESEMPIO 3

ESEMPIO 4b

ESEMPIO 5

lim
!→#$

2!%$ − 𝑥&ESEMPIO 4a

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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Consideriamo la funzione:

𝑓 𝑥 = !%$
!!
.

lim
!→#$

𝑓 𝑥 = lim
!→#$

!%$
!!

= #$%$
(#$)!

= 0 

Limite finito quando x tende a un valore finito

ESEMPIO 3
Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅 − 0

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x 
si avvicina a -1  ?

Da notare che la funzione si avvicina all’asse x=0 sia da destra che da 

sinistra ma  non lo tocca mai perché non definita in tale punto.

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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Limite finito quando x tende a un valore finito

x f(x)
-1,1 0,075
-1,01 0,0097
-1,001 0,00099
-1,0001 0,00010

x f(x)
-0,9 -0,1371
-0,99 -0,010
-0,999 -0,0010
-0,9999 -0,000100

0

-1−𝟏 − 𝝐 −𝟏 + 𝝐

Analisi numerica

ESEMPIO 3

𝑓 −1,1 = (.,.4.
((.,.)"

= (2,.
(.,&&.

= 0,075

𝒇 𝒙 =
𝒙 + 𝟏
𝒙𝟑

𝑓 −1,01 = (.,2.4.
((.,2.)"

= (2,2.
(.,2&2&2.

= 0,0097

𝑓 −1,001 = (.,22.4.
((.,22.)"

= (2,22.
(.,22&22&22.

= 0,00099

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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Limite finito quando x tende a un valore finito
Interpretazione Grafica

Mettiamoci in  un intorno del punto -1, ossia;

-1−𝟏 − 𝝐 -1+𝝐
f(x) si
avvicina
a 0

lim
!→#$

𝑥 + 1
𝑥%

ESEMPIO 3

lim
!→#$

𝑥 + 1
𝑥%

=
−1 + 1
(−1)%

=
0
−1

= 0 quando x
Si avvicina a -1

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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ESEMPIO

Limite finito quando x tende a un valore finito
ESEMPIO 3
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Consideriamo la funzione:  𝑓 𝑥 = 2!%$ − 𝑥&.

Limite finito quando x tende a un valore finito

lim
!→#$

𝑓 𝑥 = lim
!→#$

2!%$ − 𝑥& =	 2#$%$− −1 & = 2 

ESEMPIO 4a

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅

Che cosa succede ai valori di f(x)  quando x si avvicina a -1?

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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Guardiamo cosa accade graficamente considerando il precedente esempio:

Nota: 
x® -1+

Analogamente, 
x® -1-

Limite finito quando x tende a un valore finito

ESEMPIO 4a

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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Consideriamo la funzione:
𝑓 𝑥 = 2!%$ − 𝑥&

lim
!→)

𝑓 𝑥 = lim
!→)

2!%$ − 𝑥& = 2)%$ − 0& = 2$ − 0& = 2 

Limite finito quando x tende a un valore finito

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si avvicina a 0  ?

ESEMPIO 4b

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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Limite finito quando x tende a un valore finito

x f(x)
-0,1 1,86
-0,01 1,98
-0,001 1,99
-0,0001 1,999

x f(x)
0,1 2,14
0,01 2,01
0,001 2,001
0,0001 2,00001 

2

0𝟎 − 𝝐 𝟎 + 𝝐

Analisi numerica

𝑓 𝑥 = 2!&$ − 𝑥%

ESEMPIO 4b

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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( )31

0
2lim xx

x
-+

®

Limite finito quando x tende a un valore finito

Interpretazione Grafica

Stiamo sempre  in un intorno del punto 0, ossia;

0𝟎 − 𝝐 𝟎 + 𝝐

f(x) si
avvici
na
a 2

quando x
Si avvicina 
a 0

ESEMPIO 4b

lim
%→2

2%4. − 𝑥& = 224. − 0& = 2. − 0& = 2

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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Limite finito quando x tende a un valore finito
ESEMPIO 4
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Consideriamo la funzione:       𝑓 𝑥 = !%$
!!%$

	.

lim
!→)

𝑓 𝑥 = lim
!→)

!%$
!!%$

= )%$
())!%$

= 1 

Limite finito quando x tende a un valore finito

ESEMPIO 5

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅 − −1

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si 
avvicina a 0  ?

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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Limite finito quando x tende a un valore finito

ESEMPIO 5

x f(x)
-0,1 0,90
-0,01 0,99
-0,001 0,999
-0,0001 0,9999

x f(x)
0,1 1,098
0,01 1,099
0,001 1,001
0,0001 1,0001

1

0𝟎 − 𝝐 𝟎 + 𝝐

Analisi numerica

lim
!→)

𝑓 𝑥 = lim
!→)

!%$
!!%$

= )%$
())!%$

= 1 

𝒇 𝒙 =
𝒙 + 𝟏
𝒙𝟑 + 𝟏

	

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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Limite finito quando x tende a un valore finito

ESEMPIO 4Interpretazione Grafica

Ricordiamoci dell’ intorno del punto 0, ossia;

0𝟎 − 𝝐 𝟎 + 𝝐

quando x
Si avvicina a 0

f(x) si
avvicina
a 1

lim
!→'

𝑥 + 1
𝑥% + 1

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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Limite finito quando x tende a un valore finito ESEMPIO 5
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Limite finito quando x tende a un valore finito

Analisi numerica
Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si avvicina a 3  ?

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅 − 3

ESEMPIO 6

3𝟑 − 𝝐 𝟑 + 𝝐

lim
%→6

𝑓 𝑥 = 𝑙 
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Limite finito quando x tende a un valore finito

lim
%→&

𝑥' − 9
𝑥 − 3

= lim
%→&

(𝑥 − 3)(𝑥 + 3)
𝑥 − 3

= lim
%→&

𝑥 + 3 = 6

Interpretazione grafica

3
Il grafico della funzione è una retta, privata del 
suo punto di ascissa 3.

Per   𝑥 ≠ 3

ESEMPIO 6

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍 
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Limite finito quando x tende a un valore finito
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ESERCIZI
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ESERCIZI
Vol 4
Pag. 243
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ESERCIZI

lim
%→2

𝑓(𝑥) = 𝑓 𝑥 =
1 − 2𝑥
𝑥 − 5 lim

%→'
𝑓(𝑥) = 𝑓 𝑥 =

𝑥' + 5𝑥 + 6
𝑥 + 3



ESERCIZI
Vol 4
Pag. 244
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Definizione particolare
Limite finito quando x tende 

a un valore finito

Verifica del limite
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Definizione particolare.           Verifica del limite
Limite finito quando x tende a un valore finito

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = 𝒍.	 ⟺ 

∀𝜀 > 0	 ∃𝛿 > 0	𝑡𝑐: 	 0 < 𝑥 − 𝑥' < 𝛿	 ⟹.	 𝑓 𝑥 − 𝑙 < 𝜀  
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Esercizio – Verifica limite
Limite finito quando x tende a un valore finito

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

𝟐𝒙 − 𝟏 = 𝟑.	 ⟺ 

∀𝜀 > 0	 ∃𝛿 > 0	𝑡𝑐: 	 0 < 𝑥 − 2 < 𝛿	 ⟹	 (2𝑥 − 1) − 3 < 𝜀  

2𝑥 − 4 < 𝜀 
2𝑥 − 4 < 𝜀 

2𝑥 − 4 > −𝜀 

2𝑥 < 4 + 𝜀 𝑥 <
4 + 𝜀
2

	 𝑥 < 2 +
𝜀
2
	

2𝑥 > 4 − 𝜀 𝑥 >
4 − 𝜀
2

	 𝑥 > 2 −
𝜀
2
	

Quindi 2 −
𝜀
2
< 𝑥 < 2 +

𝜀
2
	

Intorno del punto 2

Intorno del punto 2
Limite verificato
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Esercizio – Verifica limite
Limite finito quando x tende a un valore finito

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟏

𝒙𝟐#𝟏
𝒙#𝟏

= 𝟐.	 ⟺ 

∀𝜀 > 0	 ∃𝛿 > 0	𝑡𝑐: 	 0 < 𝑥 − 1 < 𝛿	 ⟹	 (𝒙
𝟐#𝟏
!#$

) − 2 < 𝜀  

𝒙𝟐"𝟏
$"%

− 2 < 𝜀 ; 

𝑥 − 1 < 𝜀 

𝑥 − 1 > −𝜀 

𝑥 < 1 + 𝜀 

𝑥 > 1 − 𝜀 

Quindi 1 − 𝜀 < 𝑥 < 1 + 𝜀

Intorno del punto 1

Intorno del punto 1
Limite verificato

(𝒙"𝟏)(𝒙(𝟏)
$"%

− 2 < 𝜀 ; 𝑥 + 1 − 2 < 𝜀; 𝑥 − 1 < 𝜀;
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Esercizio – Verifica limite.  
Limite finito quando x tende a un valore finito

Pag 248 volume 4
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Esercizio – Verifica limite.  
Limite finito quando x tende a un valore finito

Pag 450 volume 4s
Bergamini Trifone
Zanichelli
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Esercizio – Verifica limite.  
Limite finito quando x tende a un valore finito

Pag 450 volume 4s
Bergamini Trifone
Zanichelli
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Esercizio – Verifica limite.  
Limite finito quando x tende a un valore finito

Pag 450 volume 4s
Bergamini Trifone
Zanichelli



Limite destro e limite sinistro

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄±

𝒇 𝒙 =

Prof. Domenico Lo Iacono
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𝒙𝟎𝒙𝟎 − 𝝐 𝒙𝟎 	+ 𝝐

Mettiamoci intorno del punto 𝒙𝟎;

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒙𝟎±

𝒇 𝒙 = 𝒍 𝒄𝒐𝒏	𝒙𝟎 ∈ 𝑹

Limite destro e limite sinistro
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𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒙𝟎

𝒇 𝒙 = 𝒍 𝒙𝟎 ∈ 𝑹

si parla  in questo di limite sinistro e di limite destro e si scrive

Per affermate che 

𝑓 𝑥 → 𝑙
𝑥 → 𝑥2(	 da sinistra

𝑥 → 𝑥24	 da destra

è necessario controllare che

Limite destro e limite sinistro
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𝑓 𝑥 =
𝑥-

𝑥 − 1

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si avvicina a 1 da DX e da SX?

Dominio

La funzione non è definita per x=1

Esempio
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Esempio

lim
%→	.#

%!

%(.
= lim

%→	.#
2,,,,,!

2,,,,,(.
= lim

%→	.#
2,,,,/222.
(2,222.

=	−9998,001

lim
%→	.#

%!

%(.
= lim

%→	.#
2,,!

2,,(.
= lim

%→	.#
2,/.
2,,(.

=	 lim
%→	.#

2,/.
(2,.

= −8,1

lim
%→	.$

𝑥'

𝑥 − 1
= lim

%→	.$
1,1'

1,1 − 1
= lim

%→	.$
1,21
1,1 − 1

= lim
%→	.$

1,21
0,1

= 12,1

lim
%→	.$

𝑥'

𝑥 − 1
= lim

%→	.$
1,0001'

1,0001 − 1
= lim

%→	.$
1,00020001
0,0001

= 10002,001

A 
Sinistra

A 
Destra

Non esiste invece il lim
.	 %→.

𝑓 𝑥 = 𝑝𝑜𝑖𝑐ℎ𝑒	𝑖	𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑖	𝒅𝒙	𝑒	𝒔𝒙	𝑠𝑜𝑛𝑜	𝑑𝑖𝑣𝑒𝑟𝑠𝑖	𝑡𝑟𝑎	𝑙𝑜𝑟𝑜.
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𝑓 𝑥 =
𝑥
𝑥

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si avvicina a 0?

La funzione non è definita per x=0

𝒙 < 𝟎 f 𝒙 = (𝒙
𝒙
= −𝟏 𝒇 𝒙 → −𝟏𝒙 → 𝟎(

𝒙 > 𝟎 f 𝒙 = 𝒙
𝒙
= 𝟏 𝒇 𝒙 → 𝟏𝒙 → 𝟎4

lim
%→	2#

𝑓 𝑥 = −1 lim
%→	2$

𝑓 𝑥 = 1Quindi…

Non esiste invece il lim
.	 %→2

𝑓 𝑥 = 𝑝𝑜𝑖𝑐ℎ𝑒	𝑖	𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑖	𝒅𝒙	𝑒	𝒔𝒙	𝑠𝑜𝑛𝑜	𝑑𝑖𝑣𝑒𝑟𝑠𝑖	𝑡𝑟𝑎	𝑙𝑜𝑟𝑜.

Esempio
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Limite infinito ∞ 

quando x tende a valore finito
𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = ∞

Asintoto Verticale
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Limite infinito quando x tende a un valore finito

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅 − 0

Analisi numerica

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si avvicina a 𝟎 ?

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎

𝟏
𝒙
= +∞

(Mettiamoci in un intorno del punto 0)

𝟎𝟎 − 𝝐 𝟎 + 𝝐

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = ∞
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Limite infinito quando x tende a un valore finito

Prof. Domenico Lo Iacono

Interpretazione grafica

lim
!→'

1
𝑥
= +∞

Dal grafico si deduce che la funzione ha un Aasintoto 
Verticale nel punto  x = 0

f(x) assume 
valori sempre 
più grandi

quando x
Si avvicina a 0

𝒚 → +∞

𝒙 → 𝟎

Analisi numerica

𝟎𝟎 − 𝝐 𝟎 + 𝝐

(Mettiamoci in un intorno del punto 0)

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = ∞
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Limite infinito quando x tende a un valore finito

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅 − 0

Analisi numerica

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si avvicina a 𝟐4 ?

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐$

𝒙 − 𝟑
𝒙 − 𝟐

= −∞

Mettiamoci in un intorno destro del punto 𝟐4

𝒚 = 𝒇 𝒙 =
𝒙 − 𝟑
𝒙 − 𝟐

x 2,1 2,01 2,001 2,0001 2,000001

y -9 -99 -999 -9999 -999998,9999

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = ∞
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Limite infinito quando x tende a un valore finito. 
Asintoto Verticale 

Prof. Domenico Lo Iacono

Interpretazione grafica

Dal grafico si deduce che la funzione ha un Asintoto Verticale nel punto  x=2

𝒚 = 𝒇 𝒙 =
𝒙 − 𝟑
𝒙 − 𝟐

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = ∞
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Limite infinito quando x tende a un valore finito

Prof. Domenico Lo Iacono

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐$

𝒙 − 𝟑
𝒙 − 𝟐

= 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐$

𝟐, 𝟎𝟎𝟎𝟏 − 𝟑
𝟐, 𝟎𝟎𝟎𝟏 − 𝟐

= 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐$

−𝟎, 𝟗𝟗𝟗𝟗
𝟎, 𝟎𝟎𝟎𝟏

= −𝟗𝟗𝟗𝟗

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐$

𝒙 − 𝟑
𝒙 − 𝟐

= 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐$

𝟐, 𝟏 − 𝟑
𝟐, 𝟏 − 𝟐

= 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐$

−𝟎, 𝟗
𝟎, 𝟏

= −𝟗

E cosi via 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐"

𝒙 − 𝟑
𝒙 − 𝟐

= −∞

𝒙𝟎 = 𝟐, 𝟏

𝒙𝟎 = 𝟐, 𝟎𝟎𝟎𝟏

Esempio 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = ∞
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Esercizi

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = ∞
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Analisi numerica

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si avvicina a 𝟏4	𝒅𝒂	 𝑫𝑿?

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅 − ±1

𝑦 = 𝑓 𝑥 =
𝑥% − 1
𝑥- − 1

x 0,9 0,99 0,999 0,9999 1 1,1 1,01 1,001 1,0001 1

y 1,4263 1,4925 1,4993 1,4999 #DIV/0! 1,5762 1,5075 1,5008 1,5001 1,5

(Mettiamoci in un intorno DX del punto 1)

Esercizio 6 libro parte 1

lim
!→$"

𝑥& − 1
𝑥, − 1 =

3
2

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = ∞
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Esercizio 6 libro parte 1

lim
%→.$

𝑥& − 1
𝑥' − 1

=
3
2

lim
%→.$

𝑥& − 1
𝑥' − 1

= lim
%→.$

(1,1)&−1
(1,1)'−1

=
0,331
0,21

= 1,5761

lim
%→.#

𝑥& − 1
𝑥' − 1

=
3
2

lim
%→.#

𝑥& − 1
𝑥' − 1

= lim
%→.#

(0,99)&−1
(0,99)'−1

=
−0,029701
−0,0199

= 1,4925

(Mettiamoci in un intorno DX del punto 1)

(Mettiamoci in un intorno SX del punto 1)

lim
%→.$

𝑥& − 1
𝑥' − 1

=
3
2

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = ∞
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Interpretazione grafica

lim
!→$

𝑥% − 1
𝑥- − 1

=
3
2

INOLTRE
Dal grafico si deduce che la funzione ha un Asintoto Verticale nel punto x= -1

Esercizio 6 libro parte 1 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = ∞
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Limite infinito quando x tende a un valore finito

Prof. Domenico Lo Iacono

𝐥𝐢𝐦
𝒙→#𝟏%

𝑥% − 1
𝑥- − 1

= 𝐥𝐢𝐦
𝒙→#𝟏%

(−1,1)%−1
(−1,1)-−1

= 𝐥𝐢𝐦
𝒙→#𝟏%

−𝟐, 𝟑𝟑𝟏
𝟎, 𝟐𝟏

= −𝟏𝟏, 𝟏

E cosi via 𝐥𝐢𝐦
𝒙→#𝟏#

𝑥& − 1
𝑥, − 1 = −∞

𝒙𝟎 = −𝟏, 𝟏

𝒙𝟎 = −𝟏, 𝟎𝟎𝟏

Esempio

𝐥𝐢𝐦
𝒙→(𝟏#

𝑥& − 1
𝑥' − 1

= 𝐥𝐢𝐦
𝒙→(𝟏#

(−1,001)&−1
(−1,001)'−1

= 𝐥𝐢𝐦
𝒙→(𝟏#

−𝟐, 𝟎𝟎𝟑𝟎𝟎𝟑
𝟎, 𝟎𝟎𝟐𝟎𝟎𝟏

= −𝟏𝟎𝟎𝟏, 𝟎𝟎𝟏

(Mettiamoci in un intorno SX del punto -1)

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = ∞



Limite infinito quando x tende a un valore finito
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Esempio

INOLTRE
Dal grafico si deduce che la funzione ha 
un 
Asintoto Verticale nel punto x= -1

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒄

𝒇 𝒙 = ∞
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Esercizio 6 libro parte 1
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Esercizio 8 libro
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Analisi numerica

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅

𝑦 = 𝑓 𝑥 = 2
$

-#!

Mettiamoci in un intorno del punto 𝟐(

Esercizio 8 libro parte 1

x 0 0,5 1 1,5 1,8 1,9 1,99 1,999 1,9999
y 1,4142 1,5874 2 4 32 1024 1,26765E+30 1,0715E+301 #NUM!

Interpretazione grafica
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Esercizio 8 libro parte 1

lim
!→-%

2
$

-#! = +∞

lim
!→-%

2
$

-#$,/ = lim
!→-%

2
$
',$ = lim

!→-%
2&0 = +∞
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Analisi numerica

Dominio:   

Esercizio 8 libro parte 2

∀𝑥 ∈ 𝑅

x 4 3,5 3 2,5 2,4 2,3 2,2 2,1 2,01 2,001 2,0001
y 0,7071 0,63 0,5 0,25 0,1768 0,0992 0,03125 0,000976563 8E-31 9E-302 0

Mettiamoci in un intorno del punto 𝟐4

𝑦 = 𝑓 𝑥 = 2
$

-#!

𝒙 → +∞

𝒚 → 𝟎

Interpretazione
grafica
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Esercizio 8 libro parte 2

lim
!→-$

2
$

-#! = +∞

lim
!→-$

2
$

-#-,$ = lim
!→-%

2
$

#',$ = 2#0 =
1
2&0

=
1
+∞

= 0
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Limite finito 

quando x tende a infinito ∞

𝐥𝐢𝐦
𝒙→&

𝒇 𝒙 = 𝒍

Asintoto Orizzontale

𝐥𝐢𝐦
𝒙→#

𝒇 𝒙 = 𝒍
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Limite finito quando x tende infinito

Analisi numerica

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si avvicina a +∞ ?

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅 − −1

lim
!→&0

𝑥 − 1
𝑥 + 1

= 1

𝐥𝐢𝐦
𝒙→#

𝒇 𝒙 = 𝒍
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Interpretazione grafica

lim
!→&0

𝑥 − 1
𝑥 + 1

= 1

Dal grafico si deduce che la funzione ha un Asintoto Orizzontale nel 
punto  y=1

Limite finito quando x tende infinito       
Asintoto Orizzontale 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→#

𝒇 𝒙 = 𝒍
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Limite finito quando x tende a un valore finito
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Analisi numerica

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si avvicina a +∞ ?

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅 − 2

𝑦 = 𝑓 𝑥 =
2𝑥 + 1
𝑥 − 2

x 100 200 300 400 500 1000
y 2,0500 2,0250 2,0160 2,0120 2,0040 2,0020

lim
!→&0

2𝑥 + 1
𝑥 − 2

= 2

Limite finito quando x tende infinito       
Asintoto Orizzontale 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→#

𝒇 𝒙 = 𝒍
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Interpretazione grafica

lim
!→&0

2𝑥 + 1
𝑥 − 2

= 2

Dal grafico si deduce che la funzione ha un Asintoto Orizzontale nel punto  y = 2

Limite finito quando x tende infinito       
Asintoto Orizzontale 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→#

𝒇 𝒙 = 𝒍
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Analisi numerica

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si avvicina a +∞ ?

Dominio:   𝑥 > −1	

𝑦 = 𝑓 𝑥 =
𝑥 + 1
𝑥 + 1

x 100 200 300 400 500 1000
y 0,0995 0,0705 0,0576 0,0449 0,0447 0,0316

𝑥 ≥ −1
𝑥 ≠ −1

quindi

lim
!→&0

𝑥 + 1
𝑥 + 1

= 0

𝐥𝐢𝐦
𝒙→#

𝒇 𝒙 = 𝒍Limite finito quando x tende infinito       
Asintoto Orizzontale 
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Interpretazione grafica

lim
!→&0

𝑥 + 1
𝑥 + 1

= 0

Dal grafico si deduce che la funzione ha un Asintoto Orizzontale nel punto  y=1

Limite finito quando x tende infinito       
Asintoto Orizzontale 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→#

𝒇 𝒙 = 𝒍
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𝐥𝐢𝐦
𝒙→#

𝒇 𝒙 = 𝒍
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Approccio numerico al concetto di limite
Vol 4
Pag. 244 𝐥𝐢𝐦

𝒙→#
𝒇 𝒙 = 𝒍
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Analisi numerica

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si avvicina a 𝟏?

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅 − ±1𝑦 = 𝑓 𝑥 =
𝑥% − 1
𝑥- − 1

x 0,9 0,99 0,999 0,9999 1 1,1 1,01 1,001 1,0001 1

y 1,4263 1,4925 1,4993 1,4999 #DIV/0! 1,5762 1,5075 1,5008 1,5001 1,5

(Mettiamoci in un intorno del punto 1)

Esercizio 6 libro parte 1

1𝟏 − 𝝐 𝟏 + 𝝐

lim
!→&0

𝑥% − 1
𝑥- − 1

= +∞

𝐥𝐢𝐦
𝒙→#

𝒇 𝒙 = 𝒍



Prof. Domenico Lo Iacono1 

Interpretazione grafica

lim
!→&0

𝑥% − 1
𝑥- − 1

= +∞

Dal grafico si deduce che la funzione ha un asintoto nel punto x=-1

𝒙 → +∞

𝒚 → +∞

Esercizio 6 libro parte 2 𝐥𝐢𝐦
𝒙→#

𝒇 𝒙 = 𝒍





Limite infinito ∞ 

quando x tende a infinito ∞

𝐥𝐢𝐦
𝒙→&

𝒇 𝒙 = ∞
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Limite infinito quando x tende a un valore infinito
ESEMPIO 9

𝐥𝐢𝐦
𝒙→&0

2! = +∞

𝑦 = 𝑓 𝑥 = 2!
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Limite infinito quando x tende a un valore infinito

Dominio:   ∀𝑥 ∈ 𝑅

Analisi numerica

Che cosa succede ai valori di f(x) quando x si avvicina a +∞?

ESEMPIO 9

𝐥𝐢𝐦
𝒙→&0

2! = +∞𝑦 = 𝑓 𝑥 = 2!

𝐥𝐢𝐦
𝒙→&0

2! = +∞
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Limite infinito quando x tende a un valore infinito

Prof. Domenico Lo Iacono

Interpretazione grafica

La funzione esaminata è una funzione 
esponenziale, come è noto, al crescere
di x assume valori che tendono rapidamente a
 +∞

ESEMPIO 8

𝐥𝐢𝐦
𝒙→&0

2! = +∞
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