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Ripasso: le potenze



Proprietà delle potenze

Le potenze ad esponente intero, razionale o reale, che indichiamo generalmente con m e n, godono delle
seguenti proprietà:

𝑎! " 𝑎" = 𝑎!#" 𝑎!: 𝑎" = 𝑎!$"

𝑎! " = 𝑎!%"

𝑎 " 𝑏 ! = 𝑎!%𝑏!
𝑎
𝑏

!
=
𝑎!%

𝑏!

Si può dimostrare che dato un numero reale a ≥ 0 ed un numero m reale qualsiasi, la potenza 𝒂𝒎 è ancora un 
numero reale
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Ripasso: le potenze
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Cosa succede quando l’esponente  è 0?
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Funzione logaritmica

𝑳𝑶𝑮𝑨𝑹𝑰𝑻𝑴𝑶 𝑰𝑵 𝑩𝑨𝑺𝑬 𝒂 𝑫𝒊 𝒃

Dati due numeri reali positivi 𝒂 e  𝒃, con 𝒂 ≠ 𝟏, si chiama logaritmo in base 𝒂 del numero 𝒃, e 

si indica con 𝒍𝒐𝒈𝒂𝒃 , l’esponente al quale si deve elevare la base 𝒂 per ottenere 𝒃. 

Il numero 𝒃 si dice argomento del logaritmo



• La funzione logaritmica è un’equazione del tipo

𝑦 = 𝑙𝑜𝑔!𝑥 𝑎 > 0
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𝑎 ≠ 1

Dominio. ℜ! Codominio ℜ
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𝑎 = 1

Funzione logaritmica

𝑦 = 𝑙𝑜𝑔!1 = 0
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Prime proprietà dei logaritmi
𝒌 = 𝒍𝒐𝒈𝒂𝒂𝒌

𝒌 = 𝒂𝒍𝒐𝒈𝒂𝒌

∀𝑘 ∈ 𝑅, ∀𝑎 ∈ 𝑅# − 1

∀𝑘 ∈ 𝑅#, ∀𝑎 ∈ 𝑅# − 1

Esempio:

𝟑 = 𝒍𝒐𝒈𝟐𝟐𝟑 = 𝒍𝒐𝒈𝟐𝟖

𝟑 = 𝒍𝒐𝒈 𝟏𝟎𝟑 = 𝒍𝒐𝒈 𝟏𝟎𝟎𝟎

𝟑 = 𝒍𝒏 𝒆𝟑

𝟑 = 𝟐𝒍𝒐𝒈𝟐𝟑
Esempio:

𝟑 = 𝟏𝟎𝒍𝒐𝒈 𝟑

𝟑 = 𝒆𝒍𝒐𝒈 𝟑
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𝑙𝑜𝑔"8 𝑙𝑜𝑔#1 𝑙𝑜𝑔!
1
5

𝑙𝑜𝑔!5 𝑙𝑜𝑔!25

A quale 
esponente 

devo elevare 
2 per 

ottenere 8

A quale 
esponente 

devo elevare 
3 per 

ottenere 1

A quale 
esponente 

devo elevare 
5 per 

ottenere 𝟏
𝟓

A quale 
esponente 

devo elevare 
5 per 

ottenere 5

A quale 
esponente 

devo elevare 
5 per 

ottenere 25

3 0 -1 1
𝟏
𝟐

𝑙𝑜𝑔#8 = 𝟑 𝑙𝑜𝑔$1 = 𝟎 𝑙𝑜𝑔%
1
5
= −𝟏 𝑙𝑜𝑔%5 = 1 𝑙𝑜𝑔#%5 =

𝟏
𝟐



Grafico di una funzione logaritmica.   𝑎 > 1

Una funzione associa ad ogni valore di x un solo valore di 

ESEMPIO

𝑥 = !
"

−→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔#
!
"
= −3
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𝑥 = !
$

−→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔#
!
$
= −2

𝑥 = 𝟏
𝟐

−→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔#
!
#
= −1

𝑥 = 1 −→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔#1 = 0

𝑥 = 2 −→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔#2 = 1

𝑥 = 4 −→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔#4 = 2

𝑥 = 8 −→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔#8 = 3

𝑦 = 𝑙𝑜𝑔4𝑥



Ad ogni coppia 

𝒙, 𝒍𝒐𝒈𝟐𝒙

Associamo un punto del piano cartesiano
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Grafico di una funzione logarimica.   𝑎 > 1



Grafico di una funzione logarimica.   0 < 𝑎 < 1

Una funzione associa ad ogni valore di x un solo valore di 

ESEMPIO

𝑥 = !
"

−→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔!
"

!
"
= 3

Prof. Domenico Lo Iacono

𝑥 =
1
4

−→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔!
#

1
4
= 2

𝑥 = !
#

−→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔!
"

!
#
= 1

𝑥 = 1 −→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔!
"
1 = 0

𝑥 = 2 −→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔!
"
2 = −1

𝑥 = 4 −→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔!
"
4 = −2

𝑥 = 8 −→ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔!
"
8 = −3

𝑦 = 𝑙𝑜𝑔5
4
𝑥



Ad ogni coppia 

𝒙, 𝒍𝒐𝒈𝟏
𝟐
𝒙

Associamo un punto del piano cartesiano
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Grafico di una funzione logarimica.     0 < 𝑎 < 1



Grafico di una funzione logarimica.   
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𝑦 = 𝑙𝑜𝑔5
4
𝑥

𝑦 = 𝑙𝑜𝑔4𝑥
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Funzione logarimica.   
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Funzione logarimica.   
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Funzione esponenziale e logaritmica.   

CONFRONTO
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Funzione esponenziale e logaritmica.   

CONFRONTO

𝑦 = 𝑎"

La funzione esponenziale è la funzione logaritmica sono invertibili

Invertendola   si     o=ene

𝑦 = 𝑙𝑜𝑔!𝑥
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Proprietà dei logaritmi

2)  𝐿𝑜𝑔7 𝑏8 = 𝑐 < 𝐿𝑜𝑔7 𝑏

1)  𝐿𝑜𝑔7 𝑏 + 𝐿𝑜𝑔7 𝑐 = 𝐿𝑜𝑔7 𝑏𝑐 ∀𝑏 ∈ 𝑅#, ∀𝑐 ∈ 𝑅#

∀𝑏 ∈ 𝑅#, ∀𝑐 ∈ 𝑅

3)  𝐿𝑜𝑔7 𝑏 - 𝐿𝑜𝑔7 𝑐 = 𝐿𝑜𝑔7
9
8

∀𝑏 ∈ 𝑅#, ∀𝑐 ∈ 𝑅#
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